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Normale Endomorphismen und Matrizen

Hier: V sei endlich-dimensionaler R- oder C-Vektorraum mit Skalar-

produkt 〈 . , . 〉, d.h. wir betrachten Abbildungen auf Euklidischen oder

unitären Vektorräumen.

Definition:

f ∈ End(V ) heißt normal, falls

f ◦ fad = fad ◦ f.

A ∈ Kn×n heißt normal, falls

AAT = ATA für K = R bzw. AAH = AHA für K = C.

Eigenschaften:

• Orthogonale, unitäre und selbstadjungierte f ∈ End(V ) sind

normal.

• f ∈ End(V ) normal =⇒

Kern(f ) = Kern(fad), Ef(λ) = Efad(λ) ∀λ ∈ Λ (A).

Charakterisierung:

• f ∈ End(V ) normal ⇐⇒ f ist unitär diagonalisierbar.

• A ∈ Kn×n normal⇐⇒∃U ∈ U(n) : UHAU = diag(λ1, . . . , λn).

D.h., die Schursche Normalform von A (in C) ist diagonal!


