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Bilinear- und Sesquilinearformen

Definition: Sei K € {R, C} und V' K-Vektorraum.
a) Eine Abbildung

w:VxV->K
heifit Bilinearform, falls Vw € V die Abbildung
OV —=>K:v— pv,w)
und Vv € V die Abbildung
0p: V—=>K:w— pv,w)
linear sind, also ¢, @, € Hom(V,K) Vv, w € V.
Anders ausgedriickt: Es gelten die Axiome
(B1) (v + v, w) = p(v,w) + p(vg,w) Vi, ve,w €V,
(B2) plav,w) =ap(v,w) Vo,weV, Vaek
(B3) (v, w; +wy) = p(v,wr) + @(v,ws) Y, wi,we €V,
(B4) (v, fw) = PBp(v,w) VYo,weV Viek
b) Eine Bilinearform (BF) heifit symmetrisch, falls gilt:
(B5) op(v,w) =p(w,v) Yv,welV.
c¢) Eine Abbildung
0:VxV—-C
heifit Sesquilinearform, falls (B1)—(B3) sowie
(B4)’ (v, Bw) = Bo(v,w) Yov,weV,V3ecK
gelten.
d) Eine Sesquilinearform heifft Hermitesche Form (HF'), falls noch
(B6) (v, w) =p(w,v) Yv,weV
erfiillt ist.

(Beachte: Die Definition einer HF benotigt eigentlich nur (B1),
(B2) und (B6).)



