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Aquivalenzrelationen

e Sci M Menge, dann ist R C M x M eine Relation.
R heift Aquivalenzrelation, falls Vu, v, w € M gilt:

(i) (u,u) € R, d.h. R ist reflexiv.
(ii) (u,v) € R = (v,u) € R, d.h. R ist symmetrisch.
(iii) (u,v), (v,w) € R = (v,w) € R, d.h. R ist transitiv.

u,v € M heiflen dquivalent, falls (u,v) € R.
Notation: u ~ v.

Beispiele:

Aquivalenztransformationen
M — Knxm)
Rl — {<A7 B) c Knxm < Knxm ‘ E|P c Knxn)@ c Kmxm
invertierbar mit A = PBQ}.

Ahnlichkeitstransformationen
M — Knxn)
Ro ={(A, B) € K" x K"™"|dP € K™
invertierbar mit A = PBP~'}.
Faktorraum/Quotientenvektorraum
Sei M =V = K-Vektorraum, U C V Unterraum,
Rs={(v,w) eV xV]|v—weU}

e Sei M Menge, R eine Aquivalenzrelation auf M. T C M heift
Aquivalenzklasse bzgl. R, falls gilt:

(i) T #0,
(i) u,v € T = u~w,
fi)ueT,veMumdu~v = veT.



