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Wichtige Typen von Unstetigkeitsstellen für reelle Funktionen einer reellen

Variablen

1. Hebbare Unstetigkeitsstellen (Lücken)

1.1 c /∈ D(f) lim
x→c

f(x) = A A ∈ R

Bildung einer stetigen Ersatzfunktion möglich:

f̃(x) =

{

f(x) für x ∈ D(f)
A für x = c

mit D(f̃) = D(f) ∪ {c}.

Beispiel: f(x) =
sin x

x
D(f) = R\{0}

f̃(x) =

{

sin x

x
für x ∈ D(f)

1 für x = 0
mit D(f̃) = D(f) ∪ {0} = R

1.2 c ∈ D(f) lim
x→c

f(x) = A A ∈ R, aber f(c) 6= A

Bildung einer stetigen Ersatzfunktion möglich:

f̂(x) =

{

f(x) für x ∈ D(f)\{c}
A für x = c

mit D(f̂) = D(f).

Beispiel: f(x) =

{

|x| für x 6= 0
1 für x = 0

D(f) = R

f̂(x) = |x| D(f̂) = R

2. Sprungstellen

2.1 c /∈ D(f) lim
x→c−0

f(x) = A
−
∧ lim

x→c+0
f(x) = A+ A

−
, A+ ∈ R ∧ A

−
6= A+

Beispiel: f(x) =
|x|

x
D(f) = R\{0}

2.2 c ∈ D(f) lim
x→c−0

f(x) = A
−
∧ lim

x→c+0
f(x) = A+ A

−
, A+ ∈ R ∧ A

−
6= A+

Beispiel: f(x) = sgn x =







1 für x > 0
0 für x = 0

−1 für x < 0
D(f) = R

3. Polstellen

c /∈ D(f) lim
x→c−0

f(x) = ±∞ ∧ lim
x→c+0

f(x) = ±∞

Beispiel: f(x) =
1

x
D(f) = R\{0}
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