Rolf Haftmann: Aufgabensammlung zur Hoheren Mathematik mit ausfuhrliclneL6sungen
(Hinweisezu den Quellen fur die Aufgaben)

Aufgabe 18.97

Unter der Annahme, dass sich die Aufwendungen und die Nag#funktionen nicht &ndern,
sollen die wirtschaftlichen Auswirkungen einer moglich@anschmelzung der beiden Firmen
aus Aufgabel 8.9untersucht werden.

a) Geben Sie den Gewinn der Gesamtfirma als Funkgign, p2) an!

b) Ermitteln Sie das totale Differenzial dieser Funktion!

c) Der Preisp; soll von 1700 auf 1710<€ und gleichzeitig der Preip, von 7,50 bzw. 755
€ erhoht werden. Ermitteln Sie die daraus resultierende @®wviderung n&herungswei-
se mit dem totalen Differenzial und vergleichen Sie das BEmgemit der tatsachlichen
Gewinnanderung!

d) Die Gesamtfirma will ihren Gewinn maximieren. Wie sind Breise festzusetzen, welcher
Gewinn wird dabei erzielt?

Losung:

a) G(pz, P2) = (39—3p1+3p2) (p1—6) + (15+4p1—9p2) (p2—3)
= 39p; —3p2+3p1p2—234+18p; — 18p, + 15p+4py p2—9p3—45—12p; +27p;
= —3p§+7p1p2—9p§+45p1+24p2—279
G 0G
b) — = —6p1+7po+45 — =7p1—18pr+24
) o1 p1+7p2 T p1—18p,
dG = (—6p1+7p2+45) dp1 —+ (7p1—18p2+24) dpz
= (—6p1+7p2+45) Ap1 + (7p1—18px+24) Aps
G 0G

¢) AG ~ dG = *(17,7.5)Apy + —— (17,7.5) App = —4.5-0.1+ 8-0.05= —0.05
op1 op2

AG = G(17.1,7.55) — G(17,7.5) = 1851825— 18525= —0.0675

Mit dem totalen Differenzial ergibt sich eine naherungsegsewinnminderung um 568,
wahrend die tatsachliche Gewinnminderung &betragt.

(Mit dem totalen Differenzial wird insbesondere richtig &nsgesagt, dass die gewinnmin-
dernde Preiserh6hung vgn durch die gewinnsteigernde Preiserh6hung peiffast) kom-

pensiert wird. Zur Ursache der gegenlaufigen Auswirkungarbdiden Preiserh6hungen be-
achte man das Ergebnis von )JI)!

d) 0G = (;GPigpzi;f) —0  — 6pi+ Tpo+ 45=0 |-7
P1—10p2 7p1— 18pp+ 24=0 |-7

—42p1+ 49p2+314=0 |+
42p; —108p;+144=0 |+

459
— 59p24+459=0 = po=—-~71.78

59
5868 978
6p; = 7p2+45 cg P1= &g 6.58

—6 7

also liegt in dem ermittelten einzigen stationdren Punki@ximum vor. Somit ist der Preis

p1 zu 1658< und der Preip, zu 7,78 <€ festzusetzen, damit maximaler Gewinn erzielt wird.
Dieser betragt ca. 18732
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