Rolf Haftmann: Aufgabensammlung zur Hoheren Mathematik mit ausfuhrliclneL6sungen
(Hinweisezu den Quellen fur die Aufgaben)

Aufgabe 12.121

X2 +-4x+4

——— und skizzieren Sie sie!
X2 —4x+4

Diskutieren Sie den Verlauf der Funktiof(x) =

LOsung:
Ohne Ableitung festzustellende Eigenschaften
(Definitionsbereich, Stetigkeit, asymptotisches VedmaltAchsenschnittpunkte):
2
f(x)= (X+2)2:
(x=2)
Nullstelle:x = —2 (doppelt), Schnitt miy-Achse &=0) firy=1

definiert und stetig fix # 2

Asymptoten;lm f(x) =1, (X) =0

lim f
X—2+0

Mit 1. Ableitung festzustellende Eigenschafterf{fMonotonie, Extremwerte):

<0 x<-2 monoton fallend
Xt 2 =0 x=-2 Lok. Minimum f(—2) =0
f'(x) = -8 39 >0 —2<x<2 monoton wachsend
(X=2)% | n.def. x=2 Pol 2. Ordnung bei = 2
<0 x>2 monoton fallend

Wertebereicly > 0

Mit 2. Ableitung festzustellende Eigenschafter{fKrimmung, Wendepunkte):
(<0 x< -4 konkav

=0 x=-4 Wendepunkf (—4) = :_;

>0 —4<x<2 konvex
n.def. x=2
(. >0 x>2 konvex
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