Rolf Haftmann: Aufgabensammlung zur Hoheren Mathematik mit ausfuhrliclneL6sungen
(Hinweisezu den Quellen fur die Aufgaben)

Aufgabe 12.53

§ 32a Absatz 1 deSinkommensteuergesetzesstimmt den Einkommensteuertarif wie folgt:

Die tarifliche Einkommensteuer bemisst sich nach dem ztevensiden Einkommen. Sie be-
tragt vorbehaltlich der 8832b, 32d, 34, 34a, 34b und 34c jsne Euro fur zu versteuernde
Einkommen

1. bis 7.664 Euro (Grundfreibetrag): O;

2.von 7.665 Euro bis 12.739 Euro: (883,74 *y + 1.500) * y;

3.von 12.740 Euro bis 52.151 Euro: (228,74 *z + 2.397) * z + 989
4. von 52.152 Euro bis 250.000 Euro: 0,42 * x — 7.914;

5. von 250.001 Euro an: 0,45 * x — 15.414.

.y ist ein Zehntausendstel des 7.664 Euro tbersteigendsls Tes auf einen vollen Euro-
Betrag abgerundeten zu versteuernden Einkommens. ,z'insZehntausendstel des 12.739
Euro Ubersteigenden Teils des auf einen vollen Euro-Bedtagerundeten zu versteuernden
Einkommens. ,x“ ist das auf einen vollen Euro-Betrag abgetete zu versteuernde Einkom-
men. Der sich ergebende Steuerbetrag ist auf den néchslien ¥uro-Betrag abzurunden.

Seit das ungerundete zu versteuernde Einkommen (in FolgendekorBimen) unds(t) die
tarifliche Einkommensteuer daftr jeweils in Euro.

a) Wie hoch muss das Einkommen mindestens sein, damit ieng$€ Einkommensteuer
entsteht?

B h i li li !
b) Berechnen Sltealz;zg—s(t) undHle%mS(t)

c) Stellen Sie die Funktiof(t) in den oben mit 4. und 5. bezeichneten Bereichen mithilfe
der GaulRklammer dar!
d) Untersuchen Si§(t) an den Stellebh= 250000 und =250001 auf Stetigkeit!

Um differenzieren zu kdénnen, soll im Weiteren von den Rumydworschriften abgesehen wer-
den.

e) Ermitteln Sie den Grenzsteuersatz in Abhangigkeit vomk&nmen und stellen Sie diesen
grafisch dar!

f) Ermitteln Sie fir ein Einkommen von 10 0&Ddie zu entrichtende Steuer, ihren prozentua-
len Anteil am Einkommen, den Grenzsteuersatz sowie dieeBtetminderung, die durch
zusatzliche Werbungskosten von X®@rreicht wird!

g) Fur welche Einkommen kann durch zuséatzliche Werbungskogn 100€ die tarifliche
Einkommensteuer um ca. 5 ca. 30€, ca 42€ bzw. ca. 45€ vermindert werden?

(Stand des zitierten Gesetzes vor der Anderung des Einkosteeertarifs durch das Gesetz
zur Sicherung von Beschaftigung und Stabilitat in Deutsatiivom 2. Méarz 2009 (BGBI. |
S. 416). Der zitierte Einkommensteuertarif galt so fur deganlagungsjahre 2007 und 2008.)

LOosung:
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a) 883742+ 1500/ > 1, Y+ >00

y— >
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___ 750  [( 750 2+ 1 {-16979982
Y12="gg374\/ \ 88374 ) T88374"~ | 0.0006664

Da negative nicht in Frage kommen, muy% 0.0006664 und damitg 10000 0.0006664+
76664= 7670664, wegen seiner Ganzzahligkeit also mindestens 7671 sein
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Damit Uberhaupt Einkommensteuer zu zahlen ist, muss d&oiEmen mindestens 76 &
betragen.

b) Da das Einkommen auf volle Euro-Betrage abzurundenilstt, glig;‘w S(t)=5(12739 und
%
lim S(t)=512740.

t—12740+
x=12739:y=0.5075 S=|98886| =988, x=12740:z=0.0001 S=[98924| =989

Also ist firt =12740 der linksseitige Grenzwert v&it) gleich 988 und der rechtsseitige
Grenzwert 9809.

{o.42u | —7914ﬂ ., 52152<t<250001
c) In den betrachteten Bereichen g8ft) = :
{0.45Lt | —15414 . 250001<t

d) S(t) = S(249999 = |9708558| = 97085,
t%250000—

| t) = (250000 = |9708600| = 97086

t%ZéI(‘)nOOG%S( ) S( Q L J ’

also istS(t) an der Stelle =250000 unstetig.

I =52 = |97 =97
Jim - S(t) = S(250000 = |9708600] = 97086,

i t) = (250001 = |9708645| = 97086.
t%ZéE)nOOH-S( ) S( j) L J

Da der linksseitige und der rechtsseitige Grenzwert glaiwh gleich dem Funktionswert an
dieser Stelle sind, ist die Funkti@jt) an der Stellé¢ =250001 stetig.

Wie in der Aufgabenstellung angegeben, wird im Folgendenden Rundungsvorschriften ab-
gesehen.

e) Ist§(x) die auf das Einkommexzu entrichtende Steuer, so %ﬁ der Durchschnittssteuer-
satz undS(x) der Grenzsteuersatz (d.h. die auf den letzten eingenommigm® zu entrich-
tende Steuer).

(0, x< 7664
(88374-y+1500 -y, y=2%25  7665<x< 12739
S(x) =< (22874-z+2397)-z+989, z=*7}239  12740<x< 52151
0.42-x—7914 52152< x< 250000
| 0.45-x— 15414 250001< x
(0, x< 7664
X—7664
1767_5,0803/&)1500: 1767.48168%)8 +15007 7665<x< 12739
. x—12739
S’()Q — 45]4}-%833397 _ 45748 116)88% +23977 12740§X§ 52151
0.42, 52152< x< 250000
0.45, 250001< x
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f)

9)

A S'(X)in %
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12739 52151 100000 250000
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Also betragt der Eingangssteuersatz 15% und der Spitaesrstz 45 %.

x=1000Q y=0.2336 zu entrichtende Steue§(10000 = 39862,

. . : 1000
Anteil am Einkommen (Durchschn|ttssteuersat%1'00700Q = 3.99%,
GrenzsteuersatzS (10000 = 19.13%

Eine Verminderung des zu versteuernden Einkommens ur& 100rt folglich zu einer Ver-
minderung der tariflichen Einkommensteuer um c&9@3- 100€ = 19.13€. Tatsé&chlich ist
S(9900 =37958, so dass die Steuerverminderung exakD44€ betragt.

Die Rundungsregeln des § 32a Abs. 1 EStG sind dabei nichtksigntigt.

Es muss ermittelt werden, fuir welche Einkommen die Gienessatze 15, 30, 42 bzw. 45 %
betragen.

15% ist gerade der Eingangssteuersatz. Wegen des Sprus@gelezsteuersatzes an dieser
Stelle muss das Einkommen 1&0lber dem Grundfreibetrag liegen, da eine Verminderung
um 100<€ sonst unter den Grundfreibetrag fuhrt. (Nur wer mindesténg€ Steuern zahlt,
kann diese einsparen.) Die Einsparung vonEl&ird also bei einem Einkommen in Hohe
von 7764€ erzielt. Tatséchlich gil§(7764) —S(7664) =15.09—0=15.09.

Wie die Abbildung bei b) zeigt, wird ein Grenzsteuersatz 8096 in dem im Einkommen-

steuergesetz mit 3. bezeichneten Bereich erreicht, alss gelten

457.48-z+2397 03 7— 3000-2397
10000 777 45748

Eine Steuerverminderung um &wird also bei einem Einkommen von ca. 2582@rreicht.

Tatsachlich giltS(25920 — §(25820 =454590—-451592=29.98.

=1.31809 x=1000G+ 12739= 2591990.

Der Grenzsteuersatz von 42 % gilt fur alle Einkommen von 2214iS 250006, so dass fur
diese durch zusatzliche Werbungskosten von& @ine Steuerverminderung von £erzielt
wird. Exakt gilt das fur Einkommen von 52252 bis 250080 denn dann liegen sowohl
das ungeminderte als auch das geminderte Einkommen im ikoBimensteuergesetz mit
4. bezeichneten Bereich und es iS{x) — S(x—100) = (0.42x — 7914) — (0.42(x—100) —
7914 = 0.42-100= 42.

Der Grenzsteuersatz von 45% gilt fir alle Einkommen von ZBD® an, so dass fur diese
durch zuséatzliche Werbungskosten von E)8ine Steuerverminderung von £erzielt wird.
Exakt gilt das fir Einkommen ab 250 1&) denn dann liegen sowohl das ungeminderte als
auch das geminderte Einkommen im im Einkommensteuergesetz bezeichneten Bereich
und es istS(x) — S(x—100) = (0.45x — 15414 — (0.45(x—100) — 15414 = 0.45-100= 45.



