
Aufgabe 7.116

Rolf Haftmann: Aufgabensammlung zur Höheren Mathematik mit ausführlichen Lösungen
(Hinweisezu den Quellen für die Aufgaben)
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. Berechnen Sie das Volumen des von den Vek-

toren~a,~b und~c aufgespannten Spates (Parallelepipeds)!

Lösung:

Räumliches Analogon des Parallelogramms ist das
Parallelepiped (Spat).
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 aufgespannten Spats ist gleich

dem Betrag des Spatproduktes

V=
∣

∣

∣

(

~a~b~c
)∣

∣

∣
=
∣

∣

∣
(~a×~b) ·~c

∣

∣

∣
=
∣

∣

∣
~a· (~b×~c)

∣

∣

∣
, ~b×~c=





1
4
5



×





2
1

−2



=





−13
12
−7



 (s. Aufgabe
7.40)

V=
∣

∣

∣
~a · (~b×~c)

∣

∣

∣
=

∣

∣

∣

∣

∣

∣





1
−3
−2



 ·





−13
12
−7





∣

∣

∣

∣

∣

∣

= |−13−36+14|= |−35|=35

oder:
(

~a~b~c
)

=

∣

∣

∣

∣

∣

∣

a1 a2 a3

b1 b2 b3

c1 c2 c3

∣

∣

∣

∣

∣

∣

, also

(

~a~b~c
)

=

∣

∣

∣

∣

∣

∣

1 1 2
−3 4 1
−2 5−2

∣

∣

∣

∣

∣

∣

= 1·4·(−2)+1·1·(−2)+(−3) ·5·2−(−2) ·4·2−(−3) ·1·(−2)−5·1·1

=−8−2−30+16−6−5=−35, V =
∣

∣

∣

(

~a~b~c
)∣

∣

∣
= 35

http://www-user.tu-chemnitz.de/~rhaf/Aufgabensammlung/Sammlung/Aufgabensammlung.pdf
http://www-user.tu-chemnitz.de/~rhaf/Aufgabensammlung/Sammlung/Aufgabensammlung.pdf#page=2
http://www-user.tu-chemnitz.de/~rhaf/Aufgabensammlung/Einzelaufgaben/07_040-0.pdf

