
Aufgabe 6.200

Rolf Haftmann: Aufgabensammlung zur Höheren Mathematik mit ausführlichen Lösungen
(Hinweisezu den Quellen für die Aufgaben)

Gegeben sei ein Dreieck mit den EckpunktenA(x1,y1), B(x2,y2) undC(x3,y3). Zeigen Sie,

dass sein Flächeninhalt gleich
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Lösung:
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(

(x2−x1)(y3−y1)−(x3−x1)(y2−y1)
)

=
1
2
(ccosϕ1bsinϕ2−bcosϕ2csinϕ1) =

1
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bc(sinϕ2 cosϕ1−cosϕ2 sinϕ1)

=
1
2

bcsin(ϕ2−ϕ1)

Der Betrag der Determinante ist gleich
1
2

cb|sin(ϕ2−ϕ1)|. Da b|sin(ϕ2−ϕ1)| die Höhe aufc

ist, handelt es sich dabei um den Flächeninhalt des Dreiecks.

Ferner gilt

(x2−x1)(y3−y1)−(x3−x1)(y2−y1)=x2y3−x2y1−x1y3+x1y1−x3y2+x3y1+x1y2−x1y1

=x2y3+x3y1+x1y2−x2y1−x1y3−x3y2=
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,

so dass auch die zweite Formel bewiesen ist.

http://www-user.tu-chemnitz.de/~rhaf/Aufgabensammlung/Sammlung/Aufgabensammlung.pdf
http://www-user.tu-chemnitz.de/~rhaf/Aufgabensammlung/Sammlung/Aufgabensammlung.pdf#page=2

