Rolf Haftmann: Aufgabensammlung zur Hoheren Mathematik mit ausfuhrliclneL6sungen
(Hinweisezu den Quellen fur die Aufgaben)

Aufgabe 6.29

Seil ein linearer Vektorraun¥,y € L unda, B € R. Zeigen Sie, dassX+By=BX+ay genau
dann gilt, wenm =B oderX=y ist!

Losung:

Nach den Distributivgesetzen (s. z.B. bei Aufgab2? ist die BeziehungaX+ By = BX+ay
aquivalent zu(a —B)(X—y) =0 (Nullvektor).

Ist a=pB oder X=Yy, soista—B=0 oderX*—y=0 und damit(a—pB)(X—Yy)=0.
Ist umgekehrt(a—B)(X—y)=0, so folgtim Fallea—B#£0, dassX—y= G_B(a—ﬁ)(i—y):ﬁ

gilt. Damit gilt auf jeden Fall eine der beiden Beziehunges: 3 oder X=Y, so dass der Beweis
erbracht ist.
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