Rolf Haftmann: Aufgabensammlung zur Hoheren Mathematik mit ausfuhrliclneL6sungen
(Hinweisezu den Quellen fur die Aufgaben)

Aufgabe 5.15

Sei z=x+iy und es gelte|z| < \/|Re(Z)|.
a) Beschreiben Sie den Sachverhalt durch eine reelle Wngleg flrx undy !
b) Skizzieren Sigze C: |z < /|R&(z)|} !

Hinweis zu b): quadratische Ergédnzung

Losung:

a) Setzt man die Darstellung vamn die Ungleichung ein, so ergibt sich:

x+iy| < VIReEx+iy)| <= VX+y2< /X = X+y*< |x.

b) Zum Auflésen des Betrages filhren wir eine Falluntersitingy durch:
1. Fall:x > 0 Betragszeichen werden weggelassen. Erhalten

) 1\? 1
x—|—y2§x <= X‘Q -i—yzgz.

Dies entspricht einer Kreisflache mit Mittelpur{t/2,0) und Radius 12 einschlief3lich
Rand. Ihre Punkte haben alle eine nichtnegatit®ordinate, so dass sie vollstandig zur
gesuchten Menge gehort.

2. Fall:x < 0 Betragszeichen durch Multiplikation mitl ersetzen. Erhalten

) 1\? 1
Xy < —x = X+ +y2§Z.

Dies entspricht einer Kreisflache mit Mittelpur{kt1/2,0) und Radius 12 einschliel3-
lich Rand. Ihre Punkte haben alle eine negatiordinate, so dass sie vollstandig zur
gesuchten Menge gehort (bis ai@ 0), dieser Punkt ist aber schon im anderen Kreis
enthalten).

Damit ergibt sich folgendes Bild:

0.44

0.2

0.4+



http://www-user.tu-chemnitz.de/~rhaf/Aufgabensammlung/Sammlung/Aufgabensammlung.pdf
http://www-user.tu-chemnitz.de/~rhaf/Aufgabensammlung/Sammlung/Aufgabensammlung.pdf#page=2

