Rolf Haftmann: Aufgabensammlung zur Hoheren Mathematik mit ausfuhrliclneL6sungen
(Hinweisezu den Quellen fur die Aufgaben)

Aufgabe 5.6

Welche komplexen Zahlenerfiillen die Bedingungz| = |Rez| + |Imz| ?

LOosung:
Seiz=x+yi mit x,yeR. Dann gilt

2=+l <= [Z2=(X+y)* <= R+yP=x+2Xyl+Y? < []y|=0
<— x=0vy=0

Die Gleichung ist also genau dann erfullt, wenauf der reellen Achsey& 0) oder auf der
imaginaren Achsex=0) liegt.
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Man kann auch geometrisch damit argumentieren, dass diedBseingleichung <a+b fur die
Seitenlangem, b undc eines Dreiecks nur dann mit dem Gleichheitszeichen eélh kann,
wenn die drei Punkte des Dreiecks auf einer Geraden liegenit&nn die gegebene Gleichung
nur richtig sein, wenrz auf einer der Koordinatenachsen liegt. Ist Letzteres d#r $@ist die
Gleichung aber offensichtlich auch erfllt.
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