Rolf Haftmann: Aufgabensammlung zur Hoheren Mathematik mit ausfuhrliclneL6sungen
(Hinweisezu den Quellen fur die Aufgaben)

Aufgabe 3.10

SeiA=Q\A die Komplementarmenge der Men§ebeziiglich der Obermeng®. Beweisen
Sie ANB=AUB !

LOsung:

Venn-Diagramm:

- e Pt

X D 4
AnB & R

gz

A NS AuB

:
N

Anschaulich klar:ANB enthalt die Elemente, die nicht gleichzeitig 2uund B gehdéren, d.h.
solche, die nicht zi oder nicht zuB gehdren, das iskUB.

Beweis durch Ruckfiihrung de Morgansche Regeln der Aussag&gik:

Seixe Q. Dann giltxe ANB <= xZ ANB <= —(x€ ANB) <= —((X€A) A (X€B)) < —(x€
A)V (XeB) < (X¢A)V (x¢B) < (xe A) V (x€ B) <= xc AUB.

Da zwei Mengen genau dann gleich sind, wenn sie die gleiclhemdnte haben, folgANB =
AUB, ged.

Beweis mit Wahrheitswerttabelle: Seixe Q:
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