
Aufgabe 2.35

Rolf Haftmann: Aufgabensammlung zur Höheren Mathematik mit ausführlichen Lösungen
(Hinweisezu den Quellen für die Aufgaben)

Mit ∨̇ sei die Kontravalenz zweier Aussagen („entweder. . .oder. . . “) bezeichnet. Geben Sie
die Wahrheitswerttafel an und beweisen Sie die Beziehung
a∨̇b ⇐⇒ (a∧¬b)∨ (¬a∧b) ⇐⇒ (a∨b)∧¬(a∧b) ⇐⇒ ¬(a⇔ b) !

Lösung:

a b a∨̇b a⇔ b ¬(a⇔ b)
w w f w f
w f w f w
f w w f w
f f f w f

Mit der Wahrheitswerttabelle ist die Äquivalenz zum vierten Ausdruck bewiesen. Daraus folgt
dann mit Hilfe der de Morganschen Regel
a∨̇b⇐⇒¬(a⇔ b)⇐⇒¬

(

(a∧b)∨(¬a∧¬b)
)

⇐⇒¬(a∧b)∧¬(¬a∧¬b)⇐⇒¬(a∧b)∧(a∨b)
und
a∨̇b⇐⇒¬(a⇔b)⇐⇒¬

(

(¬a∨b)∧(a∨¬b)
)

⇐⇒¬(¬a∨b)∨¬(a∨¬b)⇐⇒ (a∧¬b)∨(¬a∧b).
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